Subiectul lll — integral

Matematica — M1_Mate-Info
Subiectul intreg, din toate modelele de examen ale categoriei de mai sus.

204 exercitii - din 204 sesiuni (2012-2026)

1. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2012 - Model Oficial
2012_Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

1. Se considera functia f:R —>R, f(x)=x" —3x+2.

5p | a) Caleulati fim 2 )

x>0 f(=x)
5p | b) Demonstrati cd functia f este descrescatoare pe intervalul [—l,l] .

5p | ¢) Determinati m € R pentru care ecuatia f(x)=m are trei solutii reale distincte.




2. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2012 - Model Oficial

S e o 1 N
2. Se considera sirul (1) _ .1, = jo(l— %) i
Sp | a) Calculati /,.

SP | b) Demonstrati ca sirul (1,) _ este convergent.

SP | ¢) Demonstrati ¢d (2n+1)1, =2nl,_; , pentru orice n>2.



3. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2012 - Speciala Subiect V07 - V07
2012_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V07.pdf

X —X
1. Se considera functia f:R - R, f(x)= %

a) Calculati lim )
5p ) T ox—tes f (x)

5p | b) Demonstrati ca functia f este convexad pe R.
Sp | ¢) Aratati ca functia g :(0,4) >R, g (x)= f(\/;) este strict crescétoare pe (0,+00).




4. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2012 - Speciala Subiect V07 - V07

2012_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V07.pdf

1
2. Pentru fiecare numdr natural nenul n se considerd numerele /, = jx” N1-xdx si J n=
0

sin"xdx .

oSy

Sp | a) Calculati J, .
Sp | b) Calculati ;.

Sp | ¢) Demonstrati ca J,, —J5,,2 =I5, pentru orice numar natural nenul n.




5. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1

Sursa: 2012 - Toamna August - V09
2012_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_V09.pdf

Sp

Sp

1. Se considerd functia f:R — (0,400), f(x)=x+vx>+1.

-1
a) Calculati lim &
x—0 X

b) Determinati ecuatia asimptotei oblice spre +eo la graficul functiei f.

¢) Demonstrati cd, pentru orice numdr real m >0, ecuatia f (x)=m are o solutie unicd in R.



6. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2012 - Toamna August - V09

2012_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_V09.pdf

1
2
2. Pentru fiecare numdr natural nenul p, se considerd numarul 7, = j xPe* dx.

0
Sp | a) Calculati 1.

5P | b) Aritati ca 21, + (p —l)Ip_2 =e, pentru orice p=3.

n

2 72 2
2

. ol o
S5p | o Calculati lim —| e” +2e"" +..+nen
n—+co p




7. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1

Sursa: 2012 - Vara lunie - V05
2012_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_VO05.pdf

Sp

Sp

1. Se considera functia f:R >R, f(x)=x" —12x.
a) Aratati ca functia este crescatoare pe intervalul [2,+o00).

P

b) Calculati lim .
x—es f(x)

¢) Determinati multimea numerelor reale a pentru care ecuatia f (x)=a are trei solutii reale distincte.



8. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2012 - Vara lunie - V05
2012_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_VO05.pdf

2. Se considerd functia f:(=1,4) 5 R, f(x)= s +23 .
5 o

Sp | a) Aratati ca orice primitiva a lui f este strict crescatoare pe (—1,+4c0) .

1
5p | b) Caleulati [L ax.
" X 1

2x
j f()dr
5p | ¢) Calculati lim *——

X—>+co X




9. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1

Sursa: 2013 - Model Oficial
2013 _Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

1. Se considera functia /:R—> R, f(x)=¢" —x.

5p | a) Calculati f'(0).

SP | b) Aritati ca, pentru fiecare numar natural n 22, ecuatia f(x)=n are exact o solutie in intervalul (0,+o0).
5P | ¢) Fie x, unica solutie din intervalul (0,+oo) a ecuatiei f(x)=n, unde n este numir natural, n>2.

Ardtaticd lim x, =+o0.
H—>+0




10. Matematica — Subiectul Ill, exercitiul 2
Sursa: 2013 - Model Oficial

2013 _Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

2. Se considerd functia f/:R— R, f(x)=cosx si se noteaza cu S suprafata plana delimitata de graficul
functiei f, axa Ox si dreptele de ecuatii x=0 si x= g

Sp | a) Calculati aria suprafetei S.
5p | b) Calculati volumul corpului obtinut prin rotatia suprafetei S in jurul axei Ox.
2n 2n

5p | ¢) Demonstrati ca j S (kx)dx = j f"(x)dx , pentru orice numere naturale n,k >1.
0 0




11. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2013 - Speciala Subiect V03 - V03
2013 _Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V03.pdf

1. Se considera functia f:(-1,1) >R, f(x)=In i —1

+x
5p | a) Calculati f'(x), xe (=11).
5p | b) Verificati daca functia f este descrescatoare pe intervalul (-1,1).

5p | ¢) Determinati punctele de inflexiune a functiei f .




12. Matematica — Subiectul Ill, exercitiul 2
Sursa: 2013 - Speciala Subiect V03 - V03

2013 _Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V03.pdf

" - - - -

2
2. Pentru fiecare numar natural n se considera numarul 7, = Ix"exdx :
1

Sp | a) Calculati 7, .
5p | b) Aratati ca I, =¢”.

5p | ¢) Demonstrati cd I, +(n+1)1, = 2"*1¢? — ¢, pentru orice numdr natural 7.



13. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2013 - Toamna August - V09

1. Se considera functia f:(0,+o) >R, f(x)= S
x+e'
o (x—1)e* _
S5p | @) Aratatica f'(x) = 5 » pentru orice xe (0,+c>0).
x+e'

Sp | b) Determinati ecuatia asimptotei spre +oo la graficul functiei f .

S5p | ¢) Demonstrati ca f(x) 2 , pentru orice x & (0,+o).

e+




14. Matematica — Subiectul Ill, exercitiul 2
Sursa: 2013 - Toamna August - V09

2013 _Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_V09.pdf

1
2. Pentru fiecare numar natural »n se considera numarul /, = -[Jce_m2 dx .
0
5p | a) Calculati 7, .
5p | b) Aratati ca I,,, <1, pentru orice numar natural 7.
o 1 . <
5p | ¢) Demonstrati ca I, = _n l_e_" , pentru orice numar natural nenul 7.




15. Matematica — Subiectul Ill, exercitiul 1

Sursa: 2013 - Vara lunie - V02
2013_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_V02.pdf

5p
Sp

5p

2
1. Se considera functia f:R =R, f(x)= cosx+% .

a) Calculai f'(x), xeR.

b) Determinati ecuatia tangentei la graficul functiei f in punctul de abscisd x; =0, situat pe graficul
functiei f .

¢) Demonstrati cd f(x) =1, pentru orice xe R.



16. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2013 - Vara lunie - V02

1

2. Pentru fiecare numar natural nenul n se considera numarul 7, = Ix”ex dx .
0

5p | a) Calculati 7.

5p | b) Aratati ca 1, +(n+1)1, =e, pentru orice numdr natural nenul 7.

5p | o) Aratatica 1< (n + 'l)] , < e, pentru orice numadr natural nenul n.



17. Matematica — Subiectul Ill, exercitiul 1

Sursa: 2014 - Model Oficial
2014 _Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

1. Se consideri functia /R >R, f(x)=vx* +x+1.

Sp | @) Calculafi f'(x), xeR.
b) Determinati ecuatia asimptotei spre +oo la graficul functiei f .
¢) Determinati intervalele de monotonie ale functier f .




18. Matematica — Subiectul Ill, exercitiul 2
Sursa: 2014 - Model Oficial
2014 _Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

1

2. Pentru fiecare numar natural nenul # se considera numarul /, = j(l —x)" e¥dx.
0

5p | a) Calculafi 7;.

S5p | b) Aratati ca I,,, =(n+1)1, -1, pentru orice numar natural nenul n.

. | | . o
5p | ¢) Demonstratica [, =n!l e—1- F e pentru orice numar natural nenul ».
! n!




19. Matematica — Subiectul Ill, exercitiul 1

Sursa: 2014 - Simulare Nationala
2014_Matematica_M1_Mate-Info_Simulare_Nationala_Subiect.pdf

v v sew prsesasws 7

A mrmmsn~ m s ma wes mmm Aavee

2
1. Se considerd functia f:(L,4e0) >R, f(x)= xx j’lz .
5p | a) Determinati ecuatia asimptotei oblice la graficul functiei f .

5p | b) Determinati ecuatia tangentei la graficul functiei f in punctul de abscisd x =2, situat pe graficul

functiei f .

X—>o0 X

x+3
5p | ¢) Calculati lim [MJ .




20. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2014 - Simulare Nationala
2014 Matematica_M1_Mate-Info_Simulare_Nationala_Subiect.pdf

1 I

. - Cy e - X
2. Pentru fiecare numar natural nenul n se considerda numarul 7, =j 1 dx.
X
0

5p | a) Calculafi 7.
S5p | b) Aratatica I, +1, = % , pentru orice numar natural nenul n.
n

5p | ¢ Aratatica lim (n+1)1, =1 |
N—>+oo 2




21. Matematica — Subiectul I, exercitiul 1
Sursa: 2014 - Speciala Subiect V09 - V09
2014 Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V09.pdf

1. Se considerd functia f:R —> R, f(x)=3x+e".
5p | a) Calculati f'(x), xe R.
5p | b) Determinati ecuatia asimptotei oblice spre —eo la graficul functiei f .

5p | ¢) Ardtati cd f (x)24x+1 pentru orice numdr real x.




22. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2014 - Speciala Subiect V09 - V09

3
2. Se considera functia f:R— R, f(x)=— =
x“+x+1
1
S5p | a) Aratati ca j (x2 +x+1)f(x)dx=i.
0
1
e

S5p | b) Aratati ca j (f(x)—x+1)dx=—.

. 33

L
1

t—0| ¢

; i
Sp | ¢) Aratati ca lim [% : jf (x)dx] =



23. Matematica — Subiectul I, exercitiul 1
Sursa: 2014 - Toamna August - V07
2014 _Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_VO07.pdf

Sp

Sp

X

1. Se considera functia f :(-2,4e) >R, f(x)= e
x+2
(x2+2x+2)ex
a) Ardtati ca f'(x)=-— " xe (~2,4s).

(x+2)°
b) Determinati ecuatia tangentei la graficul functiei f in punctul de abscisd x; =0, situat pe graficul
functiei f .

¢) Aratati cd ecuatia f(x)=1 are cel putin o solugie in intervalul (1,2).



24. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2014 - Toamna August - V07
2014 _Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_VO07.pdf

1 n
. < C 1 . X
2. Pentru fiecare numar natural nenul n se considera numarul 7, =j
0

1+x"dx-

S5p | a) Aratatica I, =1—-In2.
S5p | b) Aratatica I

Sp | ¢) Demonstratica lim [, =0.
R—>+ce

241 <1, pentru orice numar natural nenul n.




25. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2014 - Vara lunie - V01

SR/ AF AR 4N B WS A4 R EAEE AWRE

1. Se considera functia f : (0, +c>0) - R, f(x)= h]TX .

I-Inx

x2

Sp | a) Aritati ca f’(x)z , XE (0,+c>o).
Sp | b) Determinati ecuatia asimptotei spre +eo la graficul functiei f .

S5p | ¢) Aratatica f (x) Sé pentru orice xe€ (O,+c>o) )

-



26. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2014 - Vara lunie - V01
2014 _Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_VO01.pdf

Sp

2. Se considerd functia f:R—> R, f(x)=x2+x+l.

1
a) Artafi ca [ f (x)dx =1—61.
0

1

b) Pentru fiecare numar natural nenul n se considerd numarul 7, =j

pentru orice numar natural nenul ».

¢) Determinati numérul real pozitiv a stiind ca J-
0

2x+1

——dx=In3.

f(x)

0

xi’.!

f(x)

dx . Ardtati ca I, <1,



27. Matematica — Subiectul I, exercitiul 1
Sursa: 2015 - Model Oficial
2015_Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

5p
Sp

Sp

1. Se considera functia /=R >R, f(x)=

a) Calculati f'(x), xeR.

b) Determinati ecuatia tangentei la graficul functiei /* in punctul de abscisa x; =0, situat pe graficul
functiei f .

¢) Calculati lim f(-x).

X—»+0



28. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2015 - Model Oficial
2015_Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

2. Se considera functia f:R > R, f(x):+
x°+4

2
5p | @) Calculati [ f?(x)dx.
0

5p | b) Aratati ca orice primitiva a functiei / este functie crescatoare pe R .

1

Sp | ¢) Pentru fiecare numar natural nenul » se considera numarul 7, =Ix” f(x)dx. Aritati ca
0

nl, =~/5—4(n—-1)1,_, pentru orice numir natural n, n>3.




29. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1

Sursa: 2015 - Simulare Nationala

M Mmoo M . ms ma Wma M omom m

1. Se considerd functia f :(—L+e) >R, f(x)=x—In(x+1).
5p | a) Calculati f'(x), xe(—1,+00).

.. x—f(x)-In2
5p | b) Calculati lim .
x—1 x—1

5p | ¢) Demonstrati ca ln(x+ 1) < x, pentru orice xe& (—1,+c>0) .




30. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2

Sursa: 2015 - Simulare Nationala
T |
X

x2+1

2. Se considerd functia f:R— R, f(x)=

1
S5p | a) Calculati _[ f(x)dx.
0

1 2
5p | b) Ardtati ca jf(x):x f(x)dng.
0 x +1

x—1 X —

5p | ¢) Calculati lim Llj £(1)dr.
|




31. Matematica — Subiectul I, exercitiul 1
Sursa: 2015 - Speciala Subiect V09 - V09
2015_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V09.pdf

- ——— e e A=~ = g mm————— h

5p

Sp

2
1. Se considerd functia f:R >R, f(x) =X =+l

2 +x+l
2(x—=1)(x+1
a) Ardtati cd f'(x)=L(2), xeR.
(xz +x+ 1)
b) Determinati ecuatia tangentei la graficul functiei f in punctul de abscisd x =0, situat pe graficul
functiei f .

¢) Calculati lim (f(x))".

X—>+too



32. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2015 - Speciala Subiect V09 - V09
2015_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V09.pdf

2. Se considerd functia f:R >R, f(x)=e"-2x.
1
5p | a) Ardtati ca [(f (x)+2x)dx=e~1
0
5p | b) Determinati primitiva F a functiei f pentru care F(1)=e—3.

Sp | ¢) Ardtati cd volumul corpului obtinut prin rotirea in jurul axei Ox a graficului functiei

g:[01] >R, g(x)=f(x),este egal cu %(332 —19).




33. Matematica — Subiectul I, exercitiul 1

Sursa: 2015 - Toamna August - V01
2015_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_VO01.pdf

1. Se considera functia f:R >R, f(x)=x-+ X241,

5p | a) Aratati ca f'(x)=1_L
\/x2+1

Sp | b) Determinati ecuatia asimptotei orizontale spre +oo la graficul functier f .

, xeR.

Sp | ¢) Aratati ca derivata functiei f este descrescatoare pe R .




34. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2015 - Toamna August - V01
2015_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_VO01.pdf

2. Se considera functia f:(0,4) >R, f(x)=Inx.

e
5p | @) Ardtati ca jldle.
1 X
5p | b) Calculati aria suprafetei plane delimitate de graficul functiei f, axa Ox si dreptele de ecuatii

x=1gi x=e.

5p | ©) Determinati numérul natural nenul », stiind ca jl( f (x))n dx= L ;

X 2015




35. Matematica — Subiectul I, exercitiul 1
Sursa: 2015 - Vara lunie - V08
2015_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_V08.pdf

SN mrEE N E W Es L mmE aves AV e pruasaves g

5p

Sp
Sp

x+2
x—=1"

1. Se considerd functia f:(I,4e0) >R, f(x)=

_3
(x=1)°

b) Aritati cd functia f este convexd pe intervalul (1,+c0) .

a) Aratati ca f'(x)=— Xe (1,+oo).

¢) Determinati coordonatele punctului situat pe graficul functiei f , in care tangenta la graficul functiei
[ este paraleld cu dreapta de ecuatie y=-3x.



36. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2015 - Vara lunie - V08

2015_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_V08.pdf
2. Se considerd functia f:R—R, f(x)=xe".
1
5p | a) Aratati ca [~ f (x)dx=e(e~1).
X
1

5p | b) Determinati primitiva F a functiei f pentru care F(1)=0.

1
5p | ¢) Pentru fiecare numdar natural nenul »n se considerd numarul 7, =Ix” f(x)dx. Aritati ca

0

I, +(n+1)I,_, =e, pentru orice numir natural n, n>2.




37. Matematica — Subiectul I, exercitiul 1
Sursa: 2016 - Model Oficial
2016_Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii Stiintifice
Centrul National de Evaluare gi Examinare

Sp

Sp
Sp

1

n
2. Pentru fiecare numair natural nenul », se considerd numarul /,, = I(l = xz) dx .

0
g o 2
a) Aritati cd =E.

b) Demonstrati ca 7, 1, , pentru orice numdr natural nenul 7.

+1S

¢) Demonstrati ¢cd (21 +3)/,,, =2(n+1)7,, pentru orice numdr natural nenul 7.

Proba scrisa la matematica M_mate-info
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematicd-informatica
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematicd-informatica

Pagina 2 din 2

Model






38. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2016 - Model Oficial
2016_Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

Sp

Sp
Sp

1
n
2. Pentru fiecare numar natural nenul »n, se considera numarul 7, = j(l — x2) dx .
0

. 2
a) Aratati ca [, =§.

b) Demonstrati ca /,,, <I,, pentru orice numar natural nenul ».

¢) Demonstrati ¢ (2n+3)1,,; =2(n+1)1,, pentru orice numar natural nenul n.



39. Matematica — Subiectul I, exercitiul 1
Sursa: 2016 - Simulare Nationala
2016_Matematica_M1_Mate-Info_Simulare_Nationala_Subiect.pdf

Ministerul Educatiei Nationale si Cercetarii Stiintifice
Centrul National de Evaluare si Examinare

2. Se considera functia f : (0, +oo) - R, f(x) :111_x .
x

4
5p | a) Calculati _[L F(x)dx .
5 Inx

Sp | b) Aratati ca I@dx — 1—% .
1

5p | ©) Demonstrati cd lim dx=0.

n—>+oo

jf(X)

Proba scrisa la matematica M_mate-info

Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematica-informatica

Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematicd-informaticd
Pagina 2 din 2

Simulare pentru clasa a XII-a






40. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2

Sursa: 2016 - Simulare Nationala

e

2. Se considera functia f :(0,+) >R, f(x) _ Lo -
x

4
Sp | a) Calculati ji F(x)dx.
> In x

5p | b) Aratati ca jf(xx)dx=l—% ;
1

5p | ¢) Demonstrati ca Iim dx=0.

n—>+o0

jf(x)

xn






41. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2016 - Speciala Subiect V01 - V01

1. Se considera functia f :(0,+00) >R, f(x)=x2—81nx.
2(x=2)(x+2)

Sp | a) Aratati ca f'(x)= , X€ (0,+00).

Sp | b) Determinati intervalele de monotonie a functiei f .

5p | ¢) Demonstrati ca ecuatia f (x) =0 are doua solutii reale distincte.




42. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2016 - Speciala Subiect V01 - V01
2016_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V01.pdf

2. Se considerd functia f :(4,+00) >R, f(x) =(14)_
X\ X—

10

5p | @) Aritati ca [ (x—4) f(x)dx=In2.

5

5p | b) Determinati volumul corpului obtinut prin rotatia in jurul axei Ox a graficului functiei

g:[5.6] > R, g(x)=xf(x).

n+l
5p | ¢) Demonstrati cd lim [nz I f(x)de:l.

n—>+co




43. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1

Sursa: 2016 - Toamna August - V02
2016_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_V02.pdf

1. Se considera funcfia f :(1,400) >R, f(x):ln];—-l__}.
TSy S | -
S5p | a) Aratati ca f (x)—x+1 1’ ¥€ (1,400).

5P | b) Demonstrati ¢ functia f este convexa pe (1,+c0) .

5p | ¢) Demonstrati i lim (f'(2)+ f'(3)+ f'(4)+...+ f'(n)) =—%.

n—>+oo




44. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2016 - Toamna August - V02
2016_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_V02.pdf

Ministerul Educatiei Nationale si Cercetarii Stiintifice
Centrul National de Evaluare si Examinare

2
5p | b) Aratati ca I(f(x)—\/;)lnxdx=4.
1

5p | ¢) Determinati numirul real a, a > 1, stiind cd volumul corpului obtinut prin rotatia in jurul axei Ox

a graficului functiei g:[l,a] =R, g(x)= f(x) este egal cu ﬂ'[lna +%j

Proba scrisa la matematica M_mate-info Varianta 2
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematicda-informaticd
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45. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2016 - Vara lunie - V08
2016_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_V08.pdf

Sp

5p

X

\fxz +1 .
1 \eR.
(x2 +1)\Ix2 +1

b) Determinati ecuatia tangentei la graficul functiei f in punctul de abscisd x =0, situat pe graficul

1. Se considerd functia f:R =R, f(x)=

a) Ardtati ca f'(x)=

functiei f .

¢) Demonstrati ¢, pentru orice numar real a, a€ (—L1), ecuatia f(x)=a are solutie unica.



46. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2016 - Vara lunie - V08
2016_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_V08.pdf

Ministerul Educatiei Nationale si Cercetarii Stiintifice
Centrul National de Evaluare si Examinare

Sp | b) Demonstrati ca suprafata plana delimitata de graficul functiei f , axa Ox si dreptele de ecuatii

x=1 si x=2 are ariaegalacu e.

1
5p | ©) Demonstrati cd lim I (f (x)+e* )dx =0.
n—teo 7

Proba scrisa la matematica M_mate-info

Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematicd-informaticd

Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informaticd
Pagina 2 din 2
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47. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2017 - Model Oficial
2017_Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

S5p
Sp

Sp

1. Se considerd functia f:R >R, f(x)=x""""+2018x+2.
a) Aritati ca f'(x)=2018(x""7 +1), xeR.

b) Determinati numérul real a, stiind ca punctul A(a,2020) apartine tangentei la graficul functiei
| care trece prin punctul de abscisd x =0 situat pe graficul functiei f .

¢) Demonstrati cd ecuatia f'(x)=0 are exact doud solutii reale distincte.



48. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2017 - Model Oficial
2017_Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

Sp

Sp

Sp

1 n
. - - X
2. Pentru fiecare numar natural nenul », se considera numarul 7, =I

0
1

a) Calculati [(x? +2x+2)dx.
0

. 1 . <
b) Demonstrati ca [, +2/,+2/, | =—, pentru orice numar natural n, n>2.
n

¢) Demonstrati ca lim n/, =,
1—>+00 5

x2 +2x+2

dx .




49. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2017 - Simulare Nationala
2017_Matematica_M1_Mate-Info_Simulare_Nationala_Subiect.pdf

Ministerul Educatiei Nationale
Centrul National de Evaluare si Examinare

2. Se considerd functia f :(—L+e) >R, f(x)= L si, pentru fiecare numar natural nenul 7, se
vx+1
1
considerd numaérul 7, = jx”f (x)dx.
0

1
5p | @) Aratatica [ f(x)dx=2(V2-1).
(0]

Sp | b) Demonstratica 1, < , pentru orice numar natural nenul 7.

n+
5p | ©) Demonstrati ca (2n+1)7,, = 2+/2 —2nl,,_,, pentru orice numir natural 7, n>2 .

Proba scrisa la matematica M_mate-info Simulare pentru clasa a XII-a
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematica-informatica

Pagina 2 din 2






50. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2017 - Simulare Nationala
2017_Matematica_M1_Mate-Info_Simulare_Nationala_Subiect.pdf

2. Se considera functia f:(—L+4e) >R, f (x)= si, pentru fiecare numdr natural nenul n, se

1
Va+l
1
considerd numirul /, = _[x” f(x)dx.
0

5p | a) Aratati ca j.f(x)dx=2(\/5—1).
0

. 1 . .
5p | b) Demonstrati ¢d [, < T pentru orice numadr natural nenul 7.
n+

5p | ¢) Demonstrati ¢ (2n+1)1, = 22 =201 .—1» pentru orice numdr natural n, n=2.



51. Matematica — Subiectul I, exercitiul 1
Sursa: 2017 - Speciala Subiect V04 - V04
2017_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V04.pdf

Ministerul Educatiei Nationale
Centrul National de Evaluare si Examinare

2. Se considera functia f:(0,+<) >R, f(x)= iz s
(x+1)
2x+1 3
5 a) Arataticd | —— f(x)dx=In=.
P _! I ( ) 5
5p | b) Demonstrati ci orice primitiva a functiei f este strict crescitoare pe intervalul (0,+oc).
5p | ¢) Determinati numarul real m, m >0, stiind cd suprafata planad delimitatd de graficul functiei
g:(0,42) >R, g(x) =\/;(x+1)f(x) , axa Ox si dreptele de ecuatii x=1 si x=2 are aria egala
cul—In* ! .
m
Proba scrisa la matematica M_mate-info Varianta 4

Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematica-informatica
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52. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2017 - Speciala Subiect V04 - V04
2017_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V04.pdf

2. Se considerd functia f:(0,+) >R, f(x)= S
(x+1)

)
x+1 3
Sp | a) Aratatica |— f(x)dx=In—.
|Y ) L Jl.\/;f() 2

5p | b) Demonstrati ¢ orice primitivd a functiei f este strict crescitoare pe intervalul (0,+e0).
Sp | ¢) Determinati numarul real m, m>0, stiind cd suprafata pland delimitatd de graficul functiei
g2:(0,40) >R, g(x) =\E(x+1)f(x) ,axa Ox si dreptele de ecuatii x=1 si x=2 are aria egala

cu 1—lnm+1.

m



53. Matematica — Subiectul I, exercitiul 1

Sursa: 2017 - Toamna August - V10
2017_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_V10.pdf

Sp

5p

1. Se considerd functia f:R - R, f(x)=2¢" —x*—2x-2.
a) Ardtati ci f'(x)=2(e* —x-1), xeR.
b) Determinati ecuatia tangentei la graficul functiei f , in punctul de abscisd x =0, situat pe graficul

functiei f .
¢) Demonstrati ca functia f este crescatoare pe R .



54. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2017 - Toamna August - V10
2017_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_V10.pdf

2. Se considerd functia f:R — R, f(x)=(x+2)", unde n este numdr natural nenul.

1
5p | &) Ardtati i [ (x+2)" dv=9.
-2
1
5p | b) Pentru n=1, aritati ¢ [ f (x)e*dx=2e~1.
0
5p | ¢) Determinati numarul natural nenul n pentru care supratata plana delimitata de graficul functiei [,

axa Ox si dreptele de ecuatii x=—1 gi x=1 are aria egald cu 2i21
n+

2roba scrisd la matematicd M mate-info Varianta 10



55. Matematica — Subiectul I, exercitiul 1
Sursa: 2017 - Vara lunie - V02
2017_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_V02.pdf

FJULFEIYN -1 Ul/ il 11 ITIVAL

1. Se considera functia f:(l,4) >R, f(x)= 1111)_; .

5, | @) Aratati ca f’(x)=%, x€ (1,+0).
P x(1-x)

5p | b) Determinati ecuatia asimptotei orizontale spre +eo la graficul functier f .

5p | ¢) Demonstrati cd xInx > x—1, pentru orice x€ (1,+).




56. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2017 - Vara lunie - V02

2017_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_V02.pdf

2. Se considera functia f:R - R, f(x)=e¢" +3x".
1

5p | a) Aratati ca J.(f(x)—?)xz)dx:e—l.

0

‘ 7

5p | b) Aritati ci jxf(x)dx=Z .

0

5p | ¢) Determinati numarul natural nenul », pentru care suprafata plana delimitata de graficul functiei

g RoR, g(x)=f(x)—¢", axa Ox si dreptele de ecuatii x=0 si x=n are aria egald cu

n’—n+l.




57. Matematica — Subiectul I, exercitiul 1
Sursa: 2018 - Model Oficial
2018 Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

1. Se considerd functia /:R >R, f(x)=arctgx—x.

2
5p | a) Aritati ci f'(x)=———, xeR.
x“+1

5p | b) Determinati ecuatia asimptotei oblice spre +ow la graficul functiei f .

5p | ¢) Demonstrati cd f(x)+ g(x) :g , pentru orice numir real x, unde g:R - R, g(x)=arcctgx+x.

A



58. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2018 - Model Oficial

2018 Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

2

2. Se considera functia /R >R, f(x)=¢ " .

1
Sp | a) Aratai ca jf(J})dx:e—l.
0 e
Sp | b) Aratati ci orice primitiva a functiei f este concava pe (0,+o0).
1
5p | ¢) Pentru fiecare numir natural nenul 7, se considerd numarul 7, = _[ f(x)dx. Demonstrati ca sirul
1

n

(1), este convergent.




59. Matematica — Subiectul I, exercitiul 1

Sursa: 2018 - Simulare Nationala

2018 Matematica_M1_Mate-Info_Simulare_Nationala_Subiect.pdf

Ministerul Educatiei Nationale
Centrul National de Evaluare si Examinare

Sp

Sp

Sp

2. Se considera functia f:R >R, f(x)=arctgx.

1
a) Aritati ca _[f(tg x)dx:%.

0
1
b) Calculati j&d)&
0X +1
T 1 L
¢) Demonstrati ca — — S(n+l)_[x”f(x)dxs—
4 n+2 5

T 1

4 2(n+2)

, pentru orice numar natural nenul n.

Proba scrisa la matematica M_mate-info
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informaticd
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematicd-informaticd
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60. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2

Sursa: 2018 - Simulare Nationala

2018 Matematica_M1_Mate-Info_Simulare_Nationala_Subiect.pdf

Sp

Sp

Sp

2. Se considera functia f:R > R, f(x)=arctgx.

1
a) Aratati ca J‘f(tgx)dx=%.

0

1
b) Calculati jf Z(X)a’x
pXx +1

o T
¢) Demonstrati cd ——

n+2

S(n+1)

i

X" f(x)dx

<Z _

-
4

2(n+2)

, pentru orice numar natural nenul 7.



61. Matematica — Subiectul I, exercitiul 1
Sursa: 2018 - Speciala Subiect V03 - V03
2018 Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V03.pdf

1. Se considerd functia f:(—1,4) >R, f(x)= 2x —3x% + 6x— 6ln(x+1).

3
5p | &) Ardtati ci f(x)= % xe (~14e0).

5p | b) Demonstrati ca valoarea minima a functiei f este 0.

b
5p | ¢) Calculati lim&.

x—0 X




62. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2018 - Speciala Subiect V03 - V03
2018 Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V03.pdf

Ministerul Educatiei Nationale
Centrul National de Evaluare si Examinare

Sp | b) Demonstrati ca orice primitiva a functiei f are exact doua puncte de inflexiune.

r
5p | ©) Aritati ca 1im1jf(x)dx:1.
t—071 o

Proba scrisid la matematica M_mate-info Varianta 3
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematica-informatica
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63. Matematica — Subiectul I, exercitiul 1
Sursa: 2018 - Toamna August - V09
2018 Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_V09.pdf

1. Se considerd functia f :(0,40) > R, f(x) =Llnx.

N

2—-Inx

2x\/; |

Sp | b) Determinati abscisa punctului situat pe graficul functiei f , in care tangenta la graficul functiei f

5p | @) Aratatica f'(x)= xe (0,400).

este perpendiculard pe axa Qy .

5p | ¢) Demonstrati ca 2V < 3‘/5 .



64. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2018 - Toamna August - V09
2018 Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_V09.pdf

Ministerul Educatiei Nationale
Centrul National de Evaluare si Examinare

dx =—In—.

2

2—x 1. 4
Sp | b) Aratati cﬁ_[
lf(x) 2 3

4
Sp | ¢) Pentru fiecare numir natural nenul 7, se considerd numarul 7, =I f"(x)dx. Demonstrati ca

1,1 <41, , pentru orice numar natural nenul ».

0

Proba scrisd la matematica M_mate-info

Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica

Filiera vocationalda, profilul militar, specializarea matematica-informatica
Pagina 2 din 2

Varianta 9






65. Matematica — Subiectul I, exercitiul 1
Sursa: 2018 - Vara lunie - V02
2018 Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_V02.pdf

Ministerul Educatiei Nationale
Centrul National de Evaluare si Examinare

2x+3

2. Se considerd functia f :(—3,+=) >R, f(x)= -
x+

1
5p | ) Aratatica [(x+3)f(x)dx=4.
0

1
5p | b) Aratati ca If(x)dx=2—3ln%.
0

1
5p | ¢) Pentru fiecare numdr natural n, se considerd numirul 7, = jex (x+3)"(f(x))" dx . Demonstrati ca
0

1, +2nl,  =e-5" —3", pentru orice numir natural n, n>1.

Proba scrisa la matematica M_mate-info Varianta 2
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocationalda, profilul militar, specializarea matematicd-informaticd
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66. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2018 - Vara lunie - V02
2018 Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_V02.pdf

_2x+3
x+3

2. Se considerd functia f:(-3,400) >R, f(x)

1
5p | a) Aritati ca [(x+3)f(x)dx=4.
0

1
5p | b) Aratati ca If(x)dx:2—3lng.
0

1
5p | ¢) Pentru fiecare numir natural »n, se considerd numirul /, = jex (x+3)n ( f (x))n dx . Demonstrati ca
0

I,+2nl, | =e-5" —3", pentru orice numdr natural n, n21.



67. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2019 - Model Oficial

Ministerul Educatiei Nationale
Centrul National de Evaluare si Examinare

Sp | b) Determinati abscisele punctelor situate pe graficul functiei f 1in care tangenta la graficul functiei

f este paralela cu dreapta de ecuatie y = —%x+ 2

5p | ¢) Demonstrati ca pentru fiecare numar natural nenul 7, ecuatia f (x)+n=0 are solutie unica.

2. Se considera functia f:R >R, f(x)=->

~ -
2

Sp | a) Aratatica [ f (x)dx=2.

0

Sp | b) Demonstrati ca suprafata plana delimitata de graficul functiei f , axa Ox si dreptele de ecuatii

x=—1 si x=1 are ariaegalacu 2——.
e

1
Sp | ¢) Pentru fiecare numir natural nenul n, se considerd [, =jx"f(x)dx. Demonstrati ca
0

n—>-+oo

lim (n+2)[n =l.
e

Proba scrisa la matematica M_mate-info Model
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematica-informaticd
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informatica
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68. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2019 - Model Oficial
2019 _Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

2. Se considerd functia f:R—>R, f(x)= ix :
e
2
5p | ) Aratati ca " f (x)dr=2.
0

5p | b) Demonstrati ca suprafata plana delimitata de graficul functiei f , axa Ox si dreptele de ecuatii

x=-1 si x=1 are aria egald cu 2—2.
e

1

5p | ¢) Pentru fiecare numar natural nenul n, se considera [, = _[x" f(x)dx. Demonstrati ca
0

: 1

lim (n+2)1,=—.

n—+oc 4




69. Matematica — Subiectul I, exercitiul 1

Sursa: 2019 - Simulare Nationala

2019 Matematica_M1_Mate-Info_Simulare_Nationala_Subiect.pdf

Ministerul Educatiei Nationale
Centrul National de Evaluare si Examinare

Sp

Sp

Sp

2. Se considera functia f :(—L+4e0) >R, f(x)=xIn(x+1).
2 —

a) Calculati Jw e
s In(x+1)

1
b) Aritati ca J.f(x)dx=%.
0

t
¢) Calculati 1imi3j f£(x)dx.
r—0¢ )

Proba scrisa la matematica M_mate-info
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informaticd
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70. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2019 - Simulare Nationala
2019 _Matematica_M1_Mate-Info_Simulare_Nationala_Subiect.pdf

2. Se considera functia f:(—1,+) >R, f(x)=xIn(x+1).

p.
- 13x-2)f(x)
lcul

5p a)Cacuap_! n(x+1)

dx .

1 _
5p | b) Arétati ca jf(x)dx=i.
0
1

{
5p | ©) Calculati lim— [ f (x)dx.
r—07¢ 0







71. Matematica — Subiectul I, exercitiul 1
Sursa: 2019 - Speciala Subiect V08 - V08
2019 _Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V08.pdf

5p

Sp

1. Se considera functia f:R - R, f(x)=ex(x2+4x+1).

a) Ardtaticd f'(x)=e"(x+5)(x+1), xeR.
b) Determinati abscisele punctelor situate pe graficul functiei f , in care tangenta la graficul functiei
f este paraleld cu axa Ox .

¢) Determinati valorile reale ale lui a pentru care ecuatia f (x)=a are exact trei solutii reale.



72. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2019 - Speciala Subiect V08 - V08
2019 _Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V08.pdf

= . -

2. Se considerd functia f:(L+) 2R, f(x)= % .
nx

5p | a) Ardtati ca orice primitivd a functiei f este strict crescitoare pe intervalul (1,+c0).

2

e
5p | b) Calculati jl £(x)dx.

X

e

5p | ¢) Determinati numarul real a, a>e, stiind ca suprafata plana delimitatd de graficul functiei
1

f(x)

g:(L+o) >R, g(x)= ,axa Ox si dreptele de ecuatii x=¢ si x=a are aria egald cu 2a.




73. Matematica — Subiectul I, exercitiul 1

Sursa: 2019 - Toamna August - V07
2019 _Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_VO07.pdf

SN /EFEEJN E WS4 Al mEE AvER \& VL pruaiveuy

1. Se considerd functia £ :(0,4e0) 5> R, f(x)=1-—— —In—>.
x+1 x+1
5p | a) Aratati ci f'(x) =L12, x€ (0,400).
x(x+1)
5p | b) Determinati ecuatia asimptotei orizontale spre +e la graficul functiei f .
5p | ©) Se considerd functile g:(0,4) >R, g(x) =X—_1 si h:(0400) >R, h(x) =1ni1 :
x+ x+

Demonstrati ca graficele functiilor g si 4 nu au niciun punct comun.




74. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2019 - Toamna August - V07
2019 _Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_VO07.pdf

2. Se considera functia f:R —R, f(x)=vx>+4.

1
1
S5p | a) Aratati ca J‘fz(x)dx=?3.
0
5p | b) Aritati cd suprafata pland delimitatd de graficul functiei g:R >R, g(x)=xf(x), axa Ox si

107516
=

dreptele de ecuatii x=-1 si x=1, are aria egald cu

5p | ¢ Calculati lim ijﬁ f(t)dr.
0

x—0 x4




75. Matematica — Subiectul I, exercitiul 1

Sursa: 2019 - Vara lunie - V06
2019 _Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_V06.pdf

Sp
Sp

Sp

1. Se considerd functia f:R — R, f(x)=x%"".
a) Ardtatica f'(x)=x(2-x)e ™", xeR.
b) Determinafi intervalele de monotonie a functiei f .

¢) Demonstrati cd, pentru orice a e (O, 42 ) ,ecuatia f (x)=a are exact trei solutii reale.



76. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2019 - Vara lunie - V06
2019 _Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_V06.pdf

Ministerul Educatiei Nationale
Centrul National de Evaluare si Examinare

5p | b) Demonstrati ca suprafata plana delimitata de graficul functiei

g:(0,+=) > R,

g(x)=2x—x? + 5 (x), axa Ox si dreptele de ecuatii x=1 si x=e are aria egali cu e>.

1
Sp | © Demonstrati ca lim j x" (f (x)— xz)dx= 0.
n—tes 2,

Proba scrisi la matematica M_mate-info

Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematicd-informaticd

Filiera vocationalda, profilul militar, specializarea matematica-informatica
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77. Matematica — Subiectul I, exercitiul 1
Sursa: 2020 - Model Oficial
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

Ministerul Educatiei Nationale
Centrul National de Evaluare si Examinare

5p | ¢) Se considerd numerele reale a, b si ¢ astfel incat punctul M (a,b) este situat pe graficul functiei

2:(0,40) >R, g(x)=x>—8In2+8Inx si punctul N(a,c) este situat pe graficul functiei
h:(0,40) > R, h(x)=8x—12. Demonstrati cd b>c, pentru orice a & [2,+o=).

2
—4
2. Se consideri functia f:R >R, f(x)= x2—
x“+4
0 11
5p | a) Aratati ca J'(x2 +4)f(x)dx -3
0
5p | b) Demonstrati ca orice primitiva a functiei f este concavi pe (—eo,0].
2
Sp | ¢) Pentru fiecare numar natural n, se considera /1, = jx”f (x)dx. Demonstrati ca lim 7, =—oo.
1 n—>+oo

Proba scrisa la matematica M_mate-info
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematica-informaticd
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informatica
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78. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Model Oficial
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

Sp

Sp

2
-4
2. Se considerd functia f:R—R, f(x)= x2 .
x“+4
1 1
a) Aratati ca j(x2 +4)f(x)dx:——.
6 3
b) Demonstrati ca orice primitiva a functiei f este concavé pe (—co, 0] .

2

¢) Pentru fiecare numar natural n, se considera I, = Ix” f(x)dx.Demonstrati cd lim [, = —c.
n—too
1



79. Matematica — Subiectul I, exercitiul 1
Sursa: 2020 - Speciala Subiect V01 - V01
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V01.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

X

2. Se consideri functia f:R - R, f(x)=2—_
x“+2x+5

1 1 31
Sp | @) Aratati ca _[x- dx =—.
L (%) 3
- 1.8 1
Sp | b) Ardtati ca _[g(x)dx=—ln—,unde g:R->R, g(x)=f(x)+—5—.
o 2 5 x“+2x+5

1
Sp | ¢) Pentru fiecare numir natural nenul »n, se considerd numarul 7, = _[xz"_lf(x)dx. Demonstrati ¢
-1

lim 7, =0.
n—>+oo
Proba scrisa la matematica M_mate-info Varianta 1
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80. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Speciala Subiect V01 - V01
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V01.pdf

2. Se consideri functia f:R - R, f(x)=;.
x% +2x+5
2
5p | @) Aratati ca J.x-de=ﬂ.
 flx) 3
0 1, 8 1
5p | b) Ardtati ci [ g(x)dx=—In_,unde g:R >R, g(x)=f(x)+—5——.
5 2 5 X" 4+2x+5

1

Sp | ¢) Pentru fiecare numar natural nenul n, se considerd numarul 7, = J.xz"_l f (x)dx . Demonstrati cd
-1

lim 7, =0.

n—>+oo




81. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test01
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test01.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Evaluare gi Examinare

2. Se considera functia f:R —> R, f(x)=+x7+1.
5

5p | a) Aratatica [ ———dx=1.
£ F(x)
1
5p | b) Calculati [ £(x)dx.

0

x
2
5p | ¢) Aratati ca existd un unic numar real x pentru care J.ef s = x .
0

Proba scrisa la matematica M_mate-info Test 1
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematicd-informatica
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematicda-informaticéd
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82. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test02
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test02.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Evaluare si Examinare

2. Se considera functia f ;(71’+OO) SR, f(x): 2x +11 )
X+

1
5p | a) Ardtati ca [(x+1)f(x)dx=2.
0

1
5p | b) Aratati ca [ f(x)dx=2—In2.
0

1
5p | ©) Pentru fiecare numar natural nenul n, se considerd numdrul 7, = Ie" (x+1)" (f(x))n dx .
0

Demonstrati ca I, +2nl,_; =3"e¢—1, pentru orice numir natural n, n>2.

Proba scrisa la matematica M_mate-info Test 2
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informaticd
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematica-informaticd
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83. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test03
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test03.pdf

1. Se considera functia f:R >R, f(x)= 43«:—111(x2 +1).

2(2x2—x+2) .
, xelR.

Sp | a) Aratatica f'(x)= 5
x“+1

5P | b) Calculati lim (f(x+1)=f(x)).

Sp | ¢) Demonstrati ca functia f este byjectiva.




84. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test04
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test04.pdf

1. Se considerd functia f :(0,+0) > R, f(x)—x—_1+ln(x+1)—lnx.
x+
5p | a) Aratati ca f’(x):x_lz, x€(0,+x).
x(x+l)

Sp | b) Determinati ecuatia asimptotei orizontale spre +oo la graficul functiei f .
Sp | ¢) Demonstrati cd graficul functiei f nu intersecteaza axa Ox .




85. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test05
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test05.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Evaluare si Examinare

2. Se consideri functia f :(L+0) >R, f(x)=Inx+ IL .
nx

Sp | a) Aratati ca orice primitiva a functiei f este strict crescitoare pe intervalul (l,+oo) s

E2
5p | b) Calculati J'l(f(x)—lnx)dx.
X
e

a
Sp | ¢) Determinati numarul real a, a > e, stiind ca jln xdx=2a.

e

Proba scrisa la matematica M_mate-info Test 5
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematicd-informatica
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informaticéd
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86. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test06
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test06.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii

Centrul National de Evaluare si Examinare

2. Se considera functia f :(—L+w) >R, f(x)=x+ % :
X
1
5p | a) Ardtati ca [(f(x)—x)dx=2In2.
0
T 2
5p | b) Calculati _!-[f(x) —ﬁjlnxdx .
1
5p | ¢) Determinati a (0.+c0) pentru care j2f (x)F(x)dx= i +In4+1In’a, unde F este primitiva
0
functiei f pentru care F(0)=0.
Test 6

Proba scrisd la matematicd M_mate-info
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87. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test07

2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test07.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Evaluare si Examinare

2. Se considerd functia f:R >R, f(x)=cosx.

T

2
. . 1
5p | a) Aratati ca _[smxf(x)dx =—.
5 2
1 X
5p | b) Calculati lim —[ £ (r)dr.
X—>+00 X 0
N
- n
5p | ¢) Pentru fiecare numir natural nenul 7, se considerd numirul I, = I( f(x))" dx . Demonstrati ca
0
sirul (7,) ., este convergent.
Proba scrisa la matematica M_mate-info Test 7
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88. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test08

2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test08.pdf

Sp

Sp
Sp

1. Se considerd functia f:(0,+0) > R, f(x)= x*—4Inx.
4(x—1)(x+1)(x* +1)

X
b) Determinati ecuatia asimptotei verticale la graficul functiei f .

a) Aratatica f'(x)= , x€(0,400).

¢) Demonstrati ¢d, pentru fiecare numdr natural n, n>2, ecuatia f(x)—n=0 are doud solutii reale
distincte.



89. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test09
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test09.pdf

1. Se considera functia f:(1,4+00)— (0,+0), f(x)=In(x+1)—In(x—1).

5p | a) Aratati ca f'(x)=— , xe(1,+0).

x2

Sp | b) Demonstrati ca functia f este bijectiva.
5p | ¢) Calculati lim (xf(x)).

X—>+0




90. Matematica — Subiectul I, exercitiul 1
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test10
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test10.pdf

1. Se considerd functia f:R >R, f(x)=(x-5)(x-4)(x-3)(x-2)+1.
5p | a) Aratatica f'(5)=6.

5p | by Caleulati 1im | £ V2D =1
n—»+oo f(n)—l

5p | ¢) Demonstrati ca ecuatia f'(x)=0 are trei solutii reale.




91. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test11
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test11.pdf

1. Se considera functia f: R > R, f(x):x2 —ln(x2+1).

3

S5p | a) Ardtatica f'(x)= ,xeR.

x“+1
5p | b) Demonstrati cd axa Ox este tangenta graficului functiei f .

5p | ¢) Demonstrati cd, pentru orice numar natural nenul n, ecuatia f (x):n are doua solutii reale
distincte.




92. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test12
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test12.pdf

1. Se considera functia f:R >R, f(x)= X —6x>+9x+5.,
Sp | a) Aratati ca f'(x):3(x—l)(x—3), xeR.
Sp | b) Determinafi intervalele de monotonie a functiei f .

5p | ¢) Demonstrati ca functia f este concava pe (—=,2].




93. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1

Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test13
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test13.pdf

Sp

Sp

1. Se considera functia f :(0,40) > R, f(x) :x—hl(ex +x—1).

a) Ardtatica f'(x)= xx;zl , x€(0,4x).
e

b) Demonstrati ca dreapta de ecuatie y =0 este asimptotd orizontald spre +oo la graficul functiei f .
¢) Determinati imaginea functiei f .



94. Matematica — Subiectul I, exercitiul 1
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test14
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test14.pdf

2
1. Se considera functia f:R >R, f(x)—lnxz_im.
x“+x+1
Sp | @) Ardtatica f'(x)= 2(x-1)(x+1) ,xelR.

(x2 +Jc+1)(x2 —x+1)
Sp | b) Determinati ecuatia asimptotei orizontale spre —oo la graficul functiei f .

5p | ¢) Caleulati lim ( f(1)+f(2)+...+ f(n)+2Inn).




95. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test15

2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test15.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Evaluare gi Examinare

Sp

Sp

Sp

2. Se considera functia f :(0,4+0) >R, f(x)=x +Inx.
" 26

a) Aratati ca J.(f(x)—lnx)dx:?.
1
2

b) Calculati j(f(x) —x2)dx )
1
2 2

©) Aritati ci jlf(l}ix . 2
1 X x 8

Proba scrisa la matematica M_mate-info
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematicd-informatica
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96. Matematica — Subiectul I, exercitiul 1
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test16
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test16.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetérii
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

2
2. Se consideri functia f: R —»> R, f(x):f__
xT+1
1

1
Aritati ca 41 dx ==
5p | a) Arétati ca £(x + )f(x) =3
i i
5p | b) Demonstrati ci J-f(x)de§.
0

1
5p | ¢) Se considera primitiva F alui f pentru care F(1)=0. Calculati _[F(x)dx .
0

Proba scrisa la matematica M_mate-info Test 16
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informatica
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97. Matematica — Subiectul I, exercitiul 1
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test17
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test17.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

Sp | b) Determinati ecuatia tangentei la graficul functiei f , in punctul de abscisd x =1, situat pe graficul
functiei f .
Sp | ¢) Determinati punctul de extrem al functiei f .
In(x+2
2. Se consider functia f:(—2,+0) >R, f(x)= % .
x“+1
1
Sp | a) Aratati ca j&dx =% .
In (x + 2) 4
0
1 X
5p | b) Caleulati lim — [ f (z)dr .
x—>0Xx )
1
. t
5p | ©) Aratati ca j(f(x)+ %de —Zin3.
N x+2 4
Proba scrisa la matematica M_mate-info Test 17
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98. Matematica — Subiectul I, exercitiul 1
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test18
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test18.pdf

1. Se considerd functia f :(~1,+0) >R, f(x)=x>+2x—2In(x+1).

2x(x+2)
+1

5p | b) Determinati numarul real a e(—1,+%), stiind cd tangenta la graficul functiei f fin punctul

Sp | a) Aratatica f'(x)= xe(—1+0m).

A(a, f (a)) este paralela cu dreapta de ecuatie y =3x +2020.

5p | ¢) Demonstrati ca (x+ 1)2 >2In(x+1)+1, pentru orice x € (—1+x).




99. Matematica — Subiectul I, exercitiul 1
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test19

2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test19.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetérii
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

Sp

Sp

Sp

Sp

Sp

b) Calculati lim M

x—1 x—1

¢) Aritati cd, pentru orice a € (0,+) , ecuatia f (x)=a are solutie unica.

2. Se considerd functia f:R >R, f(x)= (x2 +2)e”‘ :

4
a) Aratati ca [e* £ (x)dx=27.
1
e
b) Calculati [ f (Inx)dx .
1

X
©) Aratati ca lim ljf(r)a'r: 2.
x—>0x0

Proba scrisa la matematica M_rmate-info
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100. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test20
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test20.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

5p | b) Calculati fim £ —F=x)

x—0 X
5p | ¢) Determinati imaginea functiei f .

2. Se consideri funcgia f:R >R, f(x)= % .
x“+4
T T
Sp | @) Aratati ca [ f (x)dx =
0

1
5p | b) Pentru fiecare numir natural », consideram numirul 7,, = If” (x)dx. Aratatica lim 1, =0.
n—>+co
0

5p | ©) Determinati numarul real a, a >0, pentru care jxf (x)ax= %ln% ;
0

Proba scrisa la matematica M_imate-info Test 20
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematicd-informaticd
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematicda-informaticd
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101. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test01
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test01.pdf

2. Se considera functia f:R >R, f(x)= x%+1.
3
Sp | a) Aratati ca
{ f(x)

1
5p | b) Calculati [ f (x)dx.
0

X
2
S5p | ¢) Aratati ca exista un unic numar real x pentru care Ief (f)dt =X.
0






102. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test02
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test02.pdf

_ 2x¥l

2. Se considerd functia f:(-1,+0)—> R, f(x) T
x+

1
Sp | a) Aratati ca [(x+1)f(x)dx=2.
0

1
5p | b) Ardtati ca [ f(x)dx=2-In2.
0

1
5p | ¢) Pentru fiecare numar natural nenul n, se considerd numarul I, = Iex (x+1)" ( f (x))n dx .
0

Demonstrati cd I, +2nl, | =3"e—1, pentru orice numar natural n, n=2.




103. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test03

2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test03.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Evaluare gi Examinare

Sp

Sp

3
b) Caleulati [ [x £ (x)|dx .

-3

1

¢) Pentru fiecare numar natural nenul », se considerd numarul 7, = J.

(1,),>, este monoton.

0

1
(%)

dx . Demonstrati ca sirul

Proba scrisd la matematicd M_mate-info
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104. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test04
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test04.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Evaluare 3i Examinare

1
5p | b) Caleulati [ |x £ (x)|dx.

-1
X
_[t - f(r)dr
5p | ¢) Calculati lim &
x—0 x2

Proba scrisa la matematica M_rmate-info
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105. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test05
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test05.pdf

2. Se considera functia f :(1,+oo) >R, f(x) =Inx+ o )

Inx
Sp | @) Aratati ca orice primitiva a functiei f este strict crescdtoare pe intervalul (1, +oo) ;
2
T 1
S5p | b) Calculati | — x)—Inx)dx.
P [=(£(x)-1nx)

e

a
5p | ¢) Determinati numarul real @, a>e, stiind ca [Inxdx=2a.

4




106. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test06
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test06.pdf

2. Se considera functia f:(—1L400) >R, f(x)=x+ % .
X

1
5p | a) Aritati ca [(f(x)-x)dx=2In2.
0

2
5p | b) Calculati j( f(x)- —Jlnxdx :
] x+1

1
5p | ¢) Determinati ae(0,+0) pentru care j2f (x)F(x)dx = i +In4+In’a, unde F este primitiva
0

functiei f pentru care F(0)=0.



107. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test07
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test07.pdf

e mra e g amara rm e 1 varara = e e e nan—a————

2. Se considerd functia f:R >R, f(x)=cosx.

Sp | a) Aratati ca Sinxf(x)a'x =—.

O o [ N

X—»+00 X

5p | b) Calculati lim 1 [£(e)ar.
0

5p | ¢) Pentru fiecare numar natural nenul »n, se considerd numarul 7,

sirul (1) ., este convergent.

S —_— 2 |

(f (X))n dx . Demonstrati ca



108. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test08
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test08.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Evaluare gi Examinare

5p | b) Calculati | é £ (Inx)dx .
1

1

F(0)=0.

5p | ¢) Aritati ca J.f(x)F(x)dx:2(e—3)2, unde F:R — R este primitiva functiei f pentru care
0

Proba scrisd la matematicd M_mate-info
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109. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test09
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test09.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Evaluare 3i Examinare

2
f(x) lnxabc:u 3
x 4

Sp | b) Aratati ca

= t—

a
5p | ©) Determinati numerele reale a, a>1 pentru care If (x)e*dx=e" —3e.

1

Proba scrisa la matematica M_rmate-info
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informaticda
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110. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test10
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test10.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Evaluare gi Examinare

1
5p | b) Calculati [ £ (x)dx.
0

1
Sp | ¢) Demonstrati ca j- f(x)cosxdx=0.
—1

Proba scrisa la matematica M_mate-info

Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematicd-informaticda

Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematicda-informaticéd
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111. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test11
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test11.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Evaluare g1 Examinare

- 2
Sp | b) Aratati ca _'%x3f(x2)dx: e(e 1)(; +e+1) .
1

Sp | ¢) Demonstrati ca jf(x)dx + Iex Inxdx =e°.
1 1

Proba scrisa la matematica M_mate-info

Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica

Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informatica
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112. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test12
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test12.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Evaluare si Examinare

1
5p | b) Caleulati [ f(x)dx.
-4

T

2
Sp | ¢) Aritati ci Icosxf(sinx)dx:6—2\/§.
0

Proba scrisd la matematicd M_mate-info

Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica

Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informaticda
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Test 12






113. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test13
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test13.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Evaluare gi Examinare

1
5p | b) Calculati [ |x £ (x)|dx .
-1

5p | © Aratati ca lim L [ £ (r)dr=2.
x—>0x0

Proba scrisd la matematicd M_mate-info
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114. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test14
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test14.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetérii
Centrul National de Evaluare si Examinare

1
5p | b) Calculati [ f(—x)dx.
0]

5p | © Determinati numerele reale a si b, stiind cd functia F:R >R, F(x)=e (—xz + ax +b) este o

primitiva a functiei f .

Proba scrisa la matematica M_mate-info
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115. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test15
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test15.pdf

2. Se consideri functia f:(0,+0) >R, f(x)=x"+Inx.

3

5p | a) Aratati ca I(f(x)—ln x)dx:?.
1
2

5p | b) Calculati I(f(x) —xz)dx .
1

2
1)dx_3—41n 2_

2
S5p | ¢) Aratati ca J.l f (— o
XX







116. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test16
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test16.pdf

2. Se considera functia f:R >R, f(x)=

Xl

4 1
(x +1)f(x)dx§.

|
5p | b) Demonstrati ca j f(x)dx < %
0

5p | a) Aratati ca

Ql—-—.»—l

1
5p | ©) Se considera primitiva F alui f pentrucare F(1)=0. Calculati IF (x)dx.
0




117. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test17
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test17.pdf

1 2
2. Se considera functia f :(-2,+0) >R, f(x)= n(;le) .
x° +

(L) 4 7
X

0
.lx
5p | b) Calculati lim — [ f()dr .
x—)Oxo
1|
B arctg x T
5p | ¢) Aratati ca x)+—— [dx=—1In3.
P I(f( ) x+2) 4

0






118. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test18
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test18.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

Sp ’ b) Demonstrati ca lim 7, =0.

N —>+00

Sp ‘ ©) Aratati ca (n+2)1, +2(n—1)1,_, =3/3, pentru orice numir natural n, n>3.

Proba scrisa la matematica M_mate-info Test 18
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informaticd
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119. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test19
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test19.pdf

2. Se considerd functia f:R >R, f(x)= (x2 +2)€—x :
4

Sp | a) Aratati ca [e” f (x)dx=27.

1

5p | b) Calculati | £ (Inx)dx.
1

o]
Sp | ¢) Aratati ca lim —
x—0 X

Tf(r)drzz.






120. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test20
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test20.pdf

1
x> +4

2. Se considerd functia f:R—> R, f(x)=

2
Sp | a) Aratati ca [ f (x)dx = %
0
1

5p | b) Pentru fiecare numar natural n, considerdam numarul /, = I f"(x)dx. Ardtatica lim 7, =0.
n—>+w0
0

a
5p | ¢) Determinati numarul real a, a >0, pentru care _[x f(x)dx= %lni :
0




121. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2020 - Toamna August - VO3
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_V03.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

2% 2

2. Se considerd functia f:R >R, f(x)=l-—F5————5——.
x“+3 x"+3

5p | a) Aritati ca (x2+3)f(x)dx:%_

Sp | b) Aratati ca If(x)dx=1_1n%_%‘/§ )
0

o —N

1
Sp | ¢) Pentru fiecare numar natural nenul n, se considerda numarul 7, = j S (x)dx. Aratatica lim 7,=0.
n—>+oo
0

Proba scrisa la matematica M_mate-info Varianta 3
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica
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122. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Toamna August - VO3
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_V03.pdf

2. Se considera functia f:R >R, f(x)zl—,f—x—zi.
x“+3 x"+3
3
5p | a) Aratati ca j(xz +3)f(x)dx=%.
1

47:'\/?

1
Sp | b) Aratati ca dx=1-ln————.
p | b) Ardtati gf(x)x o

1

5p | ¢) Pentru fiecare numdr natural nenul n, se considerd numarul [, = j f"(x)dx. Ardtati cd lim 1, =0.
n—»+ee
0




123. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1

Sursa: 2020 - Vara lunie - V06
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_V06.pdf

1. Se considera functia f:(2,+) >R, f(x)= +In
X

—3x+4
x(x=1)(x-2)*

Sp | b) Determinati ecuatia asimptotei orizontale spre +oo la graficul functiei f .

Sp | a) Ardtatica f'(x)= xe (2,+00).

X i
>In——, pentru orice x€ (2,40).

Sp | ¢) Demonstrati ca
x—=2 x—1

an



124. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Vara lunie - V06
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_V06.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

1
5p | b) Arétati ca J‘fz(x)dxzélnz.
0

lim 7, =0.

n—+too

L
5p | ©) Pentru fiecare numair natural nenul n, se considerd numarul 7, =I f (x”)dx. Demonstrati ca
0

Proba scrisi la matematica M_mate-info
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematica-informatica
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125. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2021 - Model Oficial
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

Ministerul Educatiei s$i Cercetarii
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

2(x+3)

2. Se considera functia f: R >R, f(x)=——-—">=—.
Nx% +4x+5

1
5p | a) Aratati ca [ £ (x)Vx® +4x+5dx=7.
(0]

5p | b) Aratati ca j(f2 (x)—4)dx =4In2.
0

S5p | ¢) Se considera numerele reale a si b, cu O<a<b . Pentru fiecare numar natural nenul n, se

b
considerad numarul 7, = _[f" (x)dx. Demonstrati cd lim [/, =+oc.
n—>+0
a
Proba scrisa la matematica M_mate-info Model
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126. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Model Oficial
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

e mamva s st faseaama sem & Mammawa e e f s ema = aas e e maeza

5p

5p

5p

2(x+3)

2. Se considerd functia f:R >R, f(x)=———=—.
Vx2 +4x+5
1
a) Ardtati c& [ f(x)Vx” +4x+5dx=7.
0
1

b) Aratati ca j(f2 (x) —4)dx =41n2.
0

¢) Se considera numerele reale a si b, cu 0<a<b. Pentru fiecare numar natural nenul n, se
b
considerd numarul 7, =j-f” (x)dx. Demonstrati cd lim 1, =+0.

n—>+0
a



127. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1

Sursa: 2021 - Simulare Nationala

2021_Matematica_M1_Mate-Info_Simulare_Nationala_Subiect.pdf

Sp

Sp

5p

1. Se consider functia f:R >R, f(x)=ve™ +x* +2.

e+ 2xd

Ve +x*+2

b) Demonstrati ca tangenta la graficul functiei f in punctul de abscisd x =0, situat pe graficul

a) Ardtati cd f'(x)= ,xeR.

functiei f , este paraleld cu dreapta de ecuatie x — NE) y=0.
¢) Demonstrati ca functia f are un unic punct de extrem.



128. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Simulare Nationala

2021_Matematica_M1_Mate-Info_Simulare_Nationala_Subiect.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

b
5p | c) Aritati ci, pentru orice numere reale a si b,cu a<b, j /(%) F?(x)dx > 0, pentru orice primitiva
a
F afunctiei f .
Proba scrisa la matematica M_mate-info Simulare
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129. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2021 - Speciala Subiect V07 - V07
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V07.pdf

Sp

Sp

1. Se considerd functia f:R — R, f(x)=(x2—9)(x2—4)+3.
a) Ardtati ci f'(x)=2x(2x* -13), xe R.
. .osin(x=3) 1
b) Ardtati cd lim —————F=—.
=3 f(x)=3 30

¢) Determinati valorile reale ale lui m pentru care ecuatia f(x)=m are exact patru solutii reale .



130. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Speciala Subiect V07 - V07
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V07.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

V3
Sp | b) Determinati numarul real nenul a pentru care j f(x)dx= N
0 a
1
5p | ¢) Demonstrati ca J' xf(x)dx=0.
-1
Proba scriséd la matematica M_mate-info Varianta 7
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131. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test01
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test01.pdf

1. Se considerd functia /iR >R, f(x)=x—Vx* —4x+5.

\/)c2 —4x+5—x+2
Vx? —4x+5

Sp | b) Demonstrati ca functia f este strict crescatoare pe R .

Sp | a) Ardtatica f'(x)= , xeR.

Sp | ¢) Determinati ecuatia asimptotei orizontale spre +oo la graficul functiei f .




132. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test02
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test02.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

2. Se consideri functia f:R — R, f(x):?.
x~+4

2
Sp | a) Ardtati ca [(x* +4)f(x)dxr=0.
o
243
Sp | b) Caleulati [ f(x)dx.
0

X
S5p | ¢) Demonstrati ca If(t)dt >0, pentru orice numar real x.
1

Proba scrisa la matematica M_rmate-info
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133. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test03
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test03.pdf

2
—2x+1
1. Se considera functia f:R >R, f(x)= al xx+ .
e
—(x—-1)(x-3
S5p | a) Ardtati cd f'(x)= (x 1(;( ), xekR.
e
Sp | b) Determinati intervalele de monotonie a functier f .
x-3

5p | ¢) Demonstrati cd x—1<2e 2 , pentru orice x €[l,+00).

—_—




134. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test04
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test04.pdf

1. Se considerd functia f:R >R, f(x)=2x+ ln(x2 + x+1).

2x% +4x+3

2 +x+1

SP | b) Calculati lim (f (x+1)-f(x)).

5p | a) Aratatica f'(x) , xelR.

Sp | ¢) Demonstrati cad functia f este bijectiva.




135. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test05

2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test05.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

5p

5p

Sp

2. Se considera functia f:(0,4+0) >R, f(x)=x" —Inx.

V2

a) Aratati ca j (f(x)+ lnx)cix - :
1

4
b) Calculati fx(f — [ (x))ax.
1

2¢° -5

2
c) Aratati ca QJ- lf(\/;)afx:
. X 3

Proba scrisa la matematica M_mate-info
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136. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test06
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test06.pdf

x+1

1. Se considera functia f:(-L+x) >R, f(x)=In 3
X+

2
(x + l) (x + 3) ’
Sp | b) Determinati ecuatia asimptotei verticale la graficul functier f .

5p | ¢) Calculati lim (xf(x)).

X—>+00

Sp | a) Ardtatica f'(x)= xe(—1,+mo).




137. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test07

2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test07.pdf

Sp
Sp
Sp

1. Se considera functia f:R >R, f(x)=e (x2 —dx+ 5) .

a) Ardtati ca f'(x)=e" (x—l)2 , xelR.
b) Calculati lim f(-x).

X—>+c0
¢) Demonstrati cd graficul functiei f intersecteaza orice dreaptd paraleld cu axa Ox In cel mult un

punct.



138. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test08

2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test08.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

Sp

Sp

Sp

2. Se considera functia f:(—1L+w) >R, f(x)= 3—X1 i
Vx+

2
a) Aratati ca [xv/x+1f (x)dx=7.
1

1
b) Calculati [ 17 (x)dx.
0

©) Stiind cd F:(—1,40) >R, F(x)=2(x+1)vx+1—-6/x+1+4 este o primitivd a functiei f,

3
aratati ca [ f(x)F (x)dx=32.
0

Proba scrisa la matematica M_mate-info
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139. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test09
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test09.pdf

Ministerul Educatiei

Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

2
x> —4

Sp | a) Aratati ca

—— | W)

(-5 Jan-2.

x° —

5p | b) Aritati ca j’(f(x)+f(—x))dx:4(1—1n3)_

2. Se considera functia f:(-2,2) >R, f(x)=x+—F—.

3
S5p | ¢) Determinati a € (0\/5) , pentru care J' ,/‘x—f(x)dx =\3-1.
a

Proba scrisa la matematica M_mate-info
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140. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test10

2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test10.pdf

Sp

Sp

Sp

1. Se considera functia /R >R, f(x)= (x2 —9)(x2 —4) +3.

a) Ardtati ca f'(x)= 2}6(23{2 —13) ,xelR.

e Sin(x—3) 1
b) Ardtaticd lim ————>=—.
x—3 f(x)—3 30

¢) Determinati valorile reale ale lui m pentru care ecuatia f (x) =m are exact patru solutii reale .



141. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test11
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test11.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

. 1 .
5p | ©) Demonstrati cd 2lnx < x——, pentru orice x & (1,+).
x
L n
2. Pentru fiecare numair natural nenul n se considera numarul 7, = nj—n dx.
opl+x
col
5p | a) Aratatica ; + [ ——dx=1.
1+ x
0
e = T
Sp | b) Aratatica I, =2 — e
Sp | ¢) Demonstrati cd 7, <In2, pentru orice numdr natural nenul 7.
Proba scrisa la matematica M_mate-info Testul 11
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142. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test12

2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test12.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

2. Se consideri functia /'R - R, f(x)= x” arctg x .
3

sp | a) Aratati ca J-L(x)dxz 20.
] arctg x

NG
Sp | b) Aratati ca _[dezs_”_@,
' T 12 2

n—>+0o0

1
5p | €) Demonstrati cad lim If" (x)dx=0.
0

Proba scrisa la matematica M_mate-info
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informaticda
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematica-informaticda
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143. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test01
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test01.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

1
5p | b) Calculati jexf(x) dx .
0

1
5p | ©) Aratati ca [ |xIn(f(x))|dx=2m2-1.
-1

Proba scrisa la matematica M _mate-info
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144. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test02
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test02.pdf

2. Se considerd functia f:R >R, f(x)= ¥ :
x“+4
2
5p | a) Aratati cé [(x +4)/(x)dx=0.
0
23

5p | b) Calculati [ f(x)dx.
0

X
Sp | ¢) Demonstrati ci I f(¢)dt 20, pentru orice numar real x.
1







145. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test03
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test03.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

1
Sp | b) Calculati [In(f(x))dx.
o]

X
S5p | ¢) Demonstrati ca existad un singur numadr real x, x < [04«30) , pentru care Ief(')dt =2021.
0

Proba scrisa la matematica M_mate-info Testul 3
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica
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146. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test04
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test04.pdf

2. Se considera functia f:R >R, f(x)=2x-1.

1
Sp | a) Ardtati ca [ f(x)dx=0.
0
1
5p | b) Calculati [e*| £ (x)|dx.
0
1

Sp | ¢) Pentru fiecare numdr natural nenul 7, se considerd numarul /, = j f"(x)dx. Calculati lim 7,,.
0 n—>+0




147. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test05
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test05.pdf

2. Se considera functia f:(0,+0) >R, f(x)=x" —Inx.
N2 3

S5p | a) Aratati ca j (f(x)+1nx)dx=z.
1

5p | b) Calculati ffx(xs —f(x))dx
1

2

5p | ¢) Aritati ca ejlf(\/})dxzﬁ.
| X

3







148. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test06
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test06.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

Sp | b) Calculati [ /' (Inx)dx.
1

1
Sp | ¢) Pentru fiecare numir natural nenul », se considerd numadrul 7/, = Ix"f(x)dx. Calculati lim 7, .
n—>+00
0

Proba scrisa la matematica M_mate-info Testul 6
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informaticda
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149. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test07
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test07.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

1
5p | b) Caleulati [x2(f(x)) dx.
0

X—>+o0

.
5p | ¢) Demonstrati ca lim J.]n(f(r))dt = +o0 .
1

Proba scrisa la matematica M_mate-info
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informaticda
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematica-informaticda
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150. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test08
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test08.pdf

2. Se considerd functia f:(—1,+0) >R, f(x)=

Vx+1 -

2
Sp | a) Ardtati ca [xv/x+1f (x)dx=7.
1

1
Sp | b) Calculati [ > (x)dx.
0

5p | ©) Stiind cd F:(=1,40) >R, F(x)=2(x+1)vx+1-6Jx+1+4 este o primitiva a functiei f,
3

ardtati ca [ f(x)F(x)dx=32.
0




151. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test09
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test09.pdf

x2

x2—4'

2. Se considera functia f:(-2,2) > R, f(x)=x+

{f(x)— s ]dx—%.

Sp | a) Aratati ca

Cme 1N | WD

| o2 sl
1

Sp | b) Aratatica [ (f (x)+ f(—x))dx=4(1-1n3).
-1

J3
5p | ¢) Determinati a € (O\/g) , pentru care I 5 /x— f(x)dx = 3.
a







152. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test10
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test10.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

V3
S5p | b) Determinati numarul real nenul @ pentru care I f(x)dx =B .
a
0

1
5p | ¢) Demonstrati ca _[ xf(x)dx=0.
1

Proba scrisa la matematica M_mate-info
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153. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test11
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test11.pdf

x?’l

1
2. Pentru fiecare numar natural nenul » se considera numarul 7, = nJ. dx .
0

1+ x"

1
1+ x

gde=l.

1
Sp | a) Aratatica 1, + |
0

Sp | b) Aritati ci 1, =2—%.

5p | ¢) Demonstrati ca I, <In2, pentru orice numar natural nenul .



154. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test12
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test12.pdf

2. Se considerd functia f:R >R, f(x)= x? arctg x .

x /()

arctg x

3
5p | a) Aratati ca | dx = 20.
1

3
Sp | b) Aratati ca jo)dx= f’;—ﬁz_l .
X

1

n—>+o0o

1
S5p | ¢) Demonstrati ca lim _[f” (x)dx=0.
0






155. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2021 - Toamna August - V04
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_V04.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

2. Se considera functia f:R - R, f(x):1+42_x_
xT+1
h i
Sp | @) Aratati ca [(x*+1) f(x)ax=—.
o 5

Sp | b) Se considerd F:IR — R o primitivd a functiei f . Stiind cd graficul functiei F are asimptota
oblica spre +eceo, determinati panta acestei asimptote.
Sp | ¢) Se considerd functia G:R — R, primitiva functiei f pentru care G(0)=0. Ardtati c#

1
1 7z 1
[xG(x)dx==+=—=In2.
. 3°8 4
Proba scrisi la matematica M_mate-info Varianta 4
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156. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Toamna August - V04

2021_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_V04.pdf

2. Se considera functia f:R - R, f(x)=1+ 42x .
x +1
0 11
5p | a) Aratati ca j(x4+1)f(x)dx=?.

0

5p | b) Se considerd F:R — R o primitivd a functiei f . Stiind cd graficul functiei F are asimptota
oblica spre +eo, determinati panta acestei asimptote.

5p | ©) Se considerd functia G:R — R, primitiva functiei f pentru care G(0)=0. Aratati ca

1
ij(x)dx:l+f—lln2.
! 38 4




157. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2021 - Vara lunie - V02
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_V02.pdf

1. Se considerd functia f:R - R, f(x)=x—Vx®+3.

5p | a) Arataticd f'(x)=———, xeR.
2
x"+3
Sp | b) Determinati ecuatia asimptotei orizontale spre +oo la graficul functiei f .

5p | ¢) Determinati multimea valorilor reale ale lui @ pentru care ecuatia f (x)=a are solutie.




158. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Vara lunie - V02
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_V02.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

2
5p | b) Aritati ca _[g(x)dlen%,unde g2:(0,4<) >R, g(x)zﬁ-f(x)A
x

1
Sp | ¢) Se considera numerele reale a si b, cu 0<a<b. Pentru fiecare numar natural nenul »n, se

b
considera numarul 7/, = jf” (x)dx. Demonstraticd lim 71, =0.
1—>+o0
a

Proba scrisa la matematica M__rmate-info Varianta 2
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159. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2022 - Model Oficial
2022_Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

2. Se considera functia f:(1,+) > R, f(x)=xIn(x-1).
6
O i )
Sp | a) Aratatica | —————dx=10.
Inen

5 b) Demonstrati ca F \/7 < F(3), pentru orice primitivd F' a functiei .
P t 1Y p t

5
5p | ¢) Determinati numarul real m , stiind ca J-f(x)dx = m(41n2 - 1) .
3

Proba scrisa la matematica M_mate-info Model
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160. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2022 - Model Oficial
2022_Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

Sp

2. Se considera functia f:(1,+0) > R, f(x)=xIn(x-1).
6
a) Aratati ca J.—f(-f)—dx: 10.

3 In (x — 1)
b) Demonstrati ¢ F (\ﬁ ) < F(3), pentru orice primitivd F a functiei f .

5
¢) Determinati numirul real m, stiind @ [ f (x)dv=m(4In2-1).
3



161. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2022 - Simulare Nationala
2022_Matematica_M1_Mate-Info_Simulare_Nationala_Subiect.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

L. . . . 4 - ..
5p | ¢) Determinati valorile reale ale lui m pentru care ecuatia f (x)+ f[—J =m are exact doui solutii.
x

2
2. Se considera functia 1R >R, f(x)= x_jl
e

3
5p | a) Aratati ca Iexf(x)dx =12,
0

Sp | b) Aratati i orice primitiva G a functiei g: R >R, g(x)= . este convexa.

S (x)
X’ dx "_‘5.

i\/e*f(x) 2

Sp | ¢) Determinati numadrul real ¢ pentru care

Proba scrisa la matematica M_mate-info Simulare
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162. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2

Sursa: 2022 - Simulare Nationala

2022_Matematica_M1_Mate-Info_Simulare_Nationala_Subiect.pdf

5p

2
. : 1
2. Se considera functia f:R >R, f(x)= = :r
e
3
a) Aratati ca _[exf(x)dxz 12,
0

b) Aritati ca orice primitivdi G a functiei g:R >R, g(x)=

1
¢) Determinati numarul real a pentru care J
0

1
/(%)

a—\2

x° P
Ve f(x)

3

este convexa.



163. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2022 - Speciala Subiect V03 - V03
2022_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V03.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

Sp

Sp

Sp

2. Se considera functia f:R - R, f(x):x+ex+;.
et +1

2

a) Aratati ca J-[f(x)—;jdx: e? +1.
o e’ +1
1

b) Ardtati ca [ e*(f(x)—x—e*)dx=1.
-1

! m 2

¢) Determinati numarul real m pentru care Ix(f (x)+f (—x))dx =———
e

5 2

Proba scrisa la matematica M_mate-info
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164. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2022 - Speciala Subiect V03 - V03
2022_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V03.pdf

2. Se considera functia f:R > R, f(x)=x+e" +

2
5p | a) Aratati ca J{f(x)—- ! ]dx:ez+l.
0 et +1

1
Sp | b) Artati ca [ ¢*(f(x)—x—e")dx=1.
-1
1

5p | ¢) Determinati numarul real m pentru care Ix( f(x)+ f(—x))ax

0

e* +1



165. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2022 - Toamna August - V07
2022_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_VO07.pdf

x2—3x+1

e X

1. Se considerd functia f:R— R, f(x)=

“1)(4-
Sp | a) Aratati ca f‘(x):w, xeR.
e

5p | b) Ardtati ca axa Ox este asimptota orizontald spre +eo la graficul functiei f .

5p | ¢) Demonstrati ca ecuatia f (x)=n are solutie unica, pentru orice numar natural nenul 7.

—




166. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2022 - Toamna August - V07
2022_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_VO07.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

NG
s 19
Sp | b) Aratati ca I f(x)dx=—.
5 3
xn
S5p | ¢) Pentru fiecare numar natural n, n =2, se considera numarul /,, = Iz—dx . Determinati numarul
L (%)
3
natural n, n=2, pentru care /,,, +41[, L
n—
Proba scrisa la matematica M_mate-info Varianta 7
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167. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2022 - Vara lunie - V01
2022_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_VO01.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

2. Se considera functia f:R >R, f(x)=3—x+vVx>+9.

Sp | a) Ariatati ca j'(f(x}—\/x2 +9)dx=0.
1

4
Sp | b) Aratati ca | Y dx=2.

Df(x)+x—3

1 i
. - . = - X e
Sp | ¢) Pentru fiecare numar natural nenul n se considera numarul 7, :I dx . Demonstrati ca
0

1 ()

lim 7, =0.
n=—>—+0c0
Proba scrisa la matematica M_mate-info Varianta 1
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168. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2022 - Vara lunie - V01
2022_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_VO01.pdf

2. Se considerd functia f:R—R, f(x)=3—x+Vx*+9.
5

5p | a) Ardtati ca j(f(x)—\;‘x2+9)dx:0.
1
p X
S5p | b) Aratatica | ———dx=2.
p|b) raa,1ca£f(x)+x_3

1 n
: y b a 2 X "
Sp | ¢) Pentru fiecare numar natural nenul n se considerd numdrul 7, :I—dx. Demonstrati ca
o/ (%)
lim 7, =0.

n—too




169. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2023 - Model Oficial
2023_Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

Ministerul Educatiei

Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

2 X
2. Se considera functia f:R >R, f(x)= % .

1+e

Sp | a) Aritati ci

—w

(l+eix)f(x)dx=8+e3.

f(x)

2

Sp | b) Aritati ci
x“+e*

dx=m , pentru orice me (0,+o<).

—z °

—m

5p | ¢) Determinati numarul real nenul a pentru care lim #J.f (r)dr |=1.
x—0| % —1 0

Proba scrisa la matematica M_mate-info
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170. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2023 - Model Oficial
2023_Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

2 X
2. Se considera functia f:R—> R, f(x) i iy
l+e™*
3
a) Aratati cd [(1+¢™) f (x)dx=8+¢’.
0
m
b) Aratati ca j J;(—x)dx: m , pentru orice me (0,+oo).
x“+e’

—m

¢) Determinati numarul real nenul a pentru care lim

=0| e —1

If(t)d: =1,

0



171. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2023 - Simulare Nationala
2023_Matematica_M1_Mate-Info_Simulare_Nationala_Subiect.pdf

Ministerul Educatiei

Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

x2 +1

Jx+37

2. Se considera functia f:(—3,+0) >R, f(x)=

3
Sp | a) Aratati ca | f(x)Vx+3dx =12.
0

1
Sp | b) Aratati ca | &d}c =2.
SoxT+1
1
1 T
5 ¢) Demonstrati ca dx <—.
P -([ 7(x) 2

Proba scrisid la matematica M _mate-info
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172. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2023 - Simulare Nationala
2023_Matematica_M1_Mate-Info_Simulare_Nationala_Subiect.pdf

x2+1

ﬂx+3'

2. Se considera functia f:(-3,+) >R, f(x)=
3
5p | a) Aratati ca If(x)w‘x+3dx =12.

S5p | b) Aratati caf ()dx B
2x +1

1

: i
Sp | ¢) Demonstrati ca j

dx <

f(x)







173. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2023 - Speciala Subiect V06 - V06
2023_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V06.pdf

Sp

Sp

1. Se considera functia f:R —> R, f(x):g—ln(x2+x+5).

2
a) Aratati ca f'(x) :ch—‘)x, xeR.
5 (x +x+ 5)
b) Determinati abscisele punctelor situate pe graficul functiei f in care tangenta la graficul functiei
[ este paraleld cu axa Ox.

¢) Demonstrati cd ecuatia f (x)=0 are solutie unici.



174. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2023 - Speciala Subiect V06 - V06
2023_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V06.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

4
5p | b) Aratati ca [xf (x)dx=4In2.
1

5p | © Caleulai lim | — [r- 7 (r)dr
x—0 _x3 0

Proba scrisa la matematica M_mate-info
Filiera reoretica, profilul real, specializarea matematicd-informatica
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informaticda

Pagina 2 din 2

Varianta 6






175. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2023 - Toamna August - V07
2023_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_VO07.pdf

X
1. Se considerd functia /:R >R, f(x)= 2L‘
x“+x+1
3e* (x2 —x)
Sp | a) Aratati ca f’(x)=——2—, xeR.
(x2 +x+ 1)
Sp | b) Aratati ca lim M =400,
X+ f(x)

S5p | ¢) Demonstrati cd ecuatia /' (x)=m are exact trei solutii, pentru orice m € (e,3).



176. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2023 - Toamna August - V07
2023_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_VO07.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

Ef()c)—thdx:l

5p | b) Aratati ca j )
0 x+1 2

Sp | ¢) Determinati numarul real a, stiind ca aria suprafetei plane delimitate de graficul functiei

g R>R, g(x)=f(12), axa Ox si dreptele de ecuatii x=0 si x=1 este egalicu az +1In2.

Proba scrisi la matematica M_mate-info
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematica-informaticd
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informaticd
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177. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2023 - Vara lunie - V01
2023_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_VO01.pdf

1. Se considera functia f:(1,400) >R, f(x):x+31nx+:1‘j
x_
2
x~+2x-15
Aratati ca f' = , X€E (1,400).
S5p | @) Aritati ca f'(x) GoD(xs3) (1,+00)

Sp | b) Determinati ecuatia asimptotei oblice spre +o la graficul functiei f .
x+3

3(x—1)

5p | ©) Aratati ca In >1 —% , pentru orice x€ (1,+).




178. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2023 - Vara lunie - V01
2023_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_VO01.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

Sp | b) Aratati ca

Do 17
Sp | ¢) Demonstrati cd lim —sz(t)dt =1.
x—0| x o

Proba scrisa la matematica M_mate-info
Filiera reoretica, profilul real, specializarea matematicd-informatica
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informaticda
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179. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2024 - Model Oficial
2024_Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

X

2. Se considera functia /1R >R, f(x)=—"7.
(x2 + 1)

3
Sp | a) Aritati ca jf(x)(xz + 1)2 dx=4.
1
: 1
5p | b) Ardtati ca [ f(x)dx =Cr.
0

n

1
Sp | ¢) Pentru fiecare numar natural nenul #»n, se considerd numarul /7, =_[x”1fxf(x)dx. Aratati ca
0

2 : =
I, —1,,4=-—————,pentru orice numir natural nenul #.
(n + 2) ( n+ 4)
Proba scrisid la matematica M_mate-info Model

Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informaticd
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180. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2024 - Model Oficial
2024_Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

2. Se considerd functia /R >R, [(x)=——.
(xz + l)

3
2
5p | a) Aratati ca [ /(x)(x* +1) dr=4.
1
0 1
5p | b) Aratati i [ f(x)dx:Z.
0
1
Sp | ¢) Pentru fiecare numir natural nenul n, se considerd numirul I, =Jx",ﬂxf (x)dx. Aritati ca
0

1, —1,..= , pentru orice numar natural nenul ».

(n+2)(n +4)




181. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2024 - Simulare Nationala

2024_Matematica_M1_Mate-Info_Simulare_Nationala_Subiect.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

. - . +1
2. Se considera functia /R >R, f(x)= i -
4
Sp | a) Aratati ca [e* f(x)dx=12.
0
; 2e—3
S5p | b) Aratati ca [ f(x)dx ="
D e
1 xn—l
5P | ¢) Pentru fiecare numir natural n, n > 2, se considera numarul 7, =J.—dx. Demonstrati ca
0/ (+")
In2 e—1 " .
—— </, £——, pentru orice numar natural n, n>2.
n n
Proba scrisd la matematicad M_mate-info Simulare

Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informaticd
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182. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2

Sursa: 2024 - Simulare Nationala

2024_Matematica_M1_Mate-Info_Simulare_Nationala_Subiect.pdf

Sp

Sp

Sp

2. Se considerd functia iR >R, f(x)= xtl .
e
4
a) Aritati ca [e* f(x)dx=12.
0
1
b) Arittati @ [ f(x)dx = i
e
0

& % & & X
¢) Pentru fiecare numar natural n, n>2, se considera numarul 7, =j—

In2 =il ; .
— <[, <——, pentru orice numdr natural n, n>2.
n n

1

0f

n-1

(+)

dx . Demonstrati ca



183. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2024 - Speciala Subiect V09 - V09
2024_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V09.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

2. Se consideri functia f :(0,4<) >R, f(x)=x+1+xlnx.

3
5p | a) Aratati ca _[(f(x)— xInx)dx=6.
1

e 2
Sp | b) Aratati ca J'(f (x)—x—1)dx=5 4“ .
1
Sp | ¢) Determinati numérul real nenul a pentru care volumul corpului obtinut prin rotatia in jurul axei Ox
. . - 77
a graficului functiei g:[L.3] >R, g(x)= ;2 este egal cu —— .
(f(x)—xInx) 24a
Proba scrisa la matematica M_mate-info Varianta 9

Filiera reoretica, profilul real, specializarea matematicd-informatica
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informaticda
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184. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2024 - Speciala Subiect V09 - V09

2024_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V09.pdf

2. Se considerd functia f:(0,40) >R, f(x)=x+1+xlnx.
3

5p | a) Arétati ca j(f(x)—xlnx)dxzé.

1

e

2
5p | b) Ardtati ca j(f(x)_x_l)dx:e 4+1_
1

5p | ¢) Determinati numarul real nenul a pentru care volumul corpului obtinut prin rotatia in jurul axei Ox

1 T
—— este egal cu — .
(f(x)—xlnx) 24a

a graficului functiei g:[L3] >R, g(x)=




185. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1

Sursa: 2024 - Toamna August - VO3
2024_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_V03.pdf

1. Se considerd functia f:R >R, f(x) :(x2 —2)82"‘ :

5p | a) Aratatica f'(x)=2e 2"’():2+x—2), xeR.

S5p | b) Calculati Iim ——— f(x)
X—+o0 f ( )

Sp | ¢) Determinati imaginea functiei f .




186. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2024 - Toamna August - VO3
2024_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_V03.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

3 _Ino6

6
X
5p | b) Ardtati cd [———dx=
T () =1 2

S5p | ¢) Aratati ca lim %J.(f(2t)—f(t))dt =6.
X—> X )

Proba scrisa la matematica M_mate-info
Filiera reoretica, profilul real, specializarea matematicd-informatica
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187. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1

Sursa: 2024 - Vara lunie - V10
2024_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_V10.pdf

1. Se considera functia f:R - R, f(x)=e*(2x—4)+x> —2x+4.
Sp | a) Aratati ca f'(x)=2(x—1)(e" +1), xe R,

Sp | b) Aritati ca lim 2 &)y

x—0 1— e‘x

5p | ©) Ardtati cd ecuatia f (x)=0 are exact doud solutii.




188. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2024 - Vara lunie - V10
2024_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_V10.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

Sp

Sp

1
b) Ardtati ca [ f(x)dx = %m 2.

0
¢) Aratati ca aria suprafetei plane delimitate de graficul functiei g:(0,+e0) >R, g(x)=
2
. .. . - +
Ox si dreptele de ecuatii x=1 si x =¢ este egalad cu ? 5

41In x
f(x)’

axa

Proba scrisa la matematica M_mate-info
Filiera reoretica, profilul real, specializarea matematicd-informatica
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informaticda
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189. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2025 - Model Oficial
2025_Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

Ministerul Educatiei

Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

2. Se consideri functia /1R >R, f(x)=e" +x —1.

Sp | a) Aratati ca }(f(x)—ex)dxz 18.
1

2 x
e
Sp | b) Arataticd | ——5 dx=In(e+1)
'[f(x)—x2
1

Bl

X
5 D trati ca | ———dx
P | ©) Demonstrati ca gf(X) 1 -

Proba scrisid la matematica M_mate-info

Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica

Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informaticd
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190. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2025 - Model Oficial
2025_Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

2. Se consideri functia f:R >R, f(x)=e" +x* —1.
4

5p | a) Aratati ca '(f(x)—&)a:x:ls.
1
4 X
S5p | b) Aratati cd [————dx=In(e+1).
3 fsl)—ns®
1 5,

el

gf(x)+ldx e

Sp | ¢) Demonstrati ca







191. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2025 - Speciala Subiect V03 - V03
2025_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V03.pdf

1. Se considera functia f:(0,+) >R, f(x):w.
X
5p | a) Ardtati ca f'(x)=3‘12“, x€ (0,400).
X
Sp | b) Aratati ca limM=3.
x—=1 Inx

5p | ¢) Determinati cel mai mare numar intreg m pentru care ecuatia f (x)=m are cel putin o solutie.




192. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2025 - Speciala Subiect V03 - V03
2025_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V03.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National pentru Curriculum si Evaluare

1
5p | b) Ararati ca jf(x)dx=5—§.
e
(0]

5p | ¢) Pentru fiecare numar natural nenul »n se considera numarul

e : =
I, +41, < —1 , pentru orice numar natural nenul .
n+

1

X - o
j dx . Aratati ca
0

Proba scrisa la matematica M_mate-info
Filiera reoretica, profilul real, specializarea matematica-informaticd
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informatica
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193. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2025 - Toamna August - VO3
2025_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_V03.pdf

1. Se considera functia f:(0,+) >R, f(x):w.
X
5p | a) Ardtati ca f'(x)=3‘12“, x€ (0,400).
X
Sp | b) Aratati ca limM=3.
x—=1 Inx

5p | ¢) Determinati cel mai mare numar intreg m pentru care ecuatia f (x)=m are cel putin o solutie.




194. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2025 - Toamna August - VO3
2025_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_V03.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National pentru Curriculum si Evaluare

1
5p | b) Ararati ca jf(x)dx=5—§.
e
(0]

5p | ¢) Pentru fiecare numar natural nenul »n se considera numarul

e : =
I, +41, < —1 , pentru orice numar natural nenul .
n+

1

X - o
j—dx . Aratati ca
0

Proba scrisa la matematica M_mate-info
Filiera reoretica, profilul real, specializarea matematica-informaticd
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informatica
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195. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2026 - Model Oficial
2026_Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National pentru Curriculum si Evaluare

Sp

Sp

Sp

2. Se considera functia /1R > R, f(x)=x>-2+Vx? +4.
3
a) Aritati ca J'(f(x)—\/x2 +4)dx= 3.
0
NG
x

b) Aratati ca j —=—dx=1.
0 f(x)—x +2

M _—y = e
¢) Demonstrati ca lim —ZIF(t)dtzo, unde F:R— R este primitiva functiei f pentru care
x—0 x
0

F(0)=0.

Proba scrisi la matematica M mate-info
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informaticda
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Pagina 2 din 2

Model






196. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2026 - Model Oficial
2026_Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

Sp

Sp

Sp

2. Se considera functia f:R >R, f(x)=x"-2+Vx*+4.
3

a) Aritati ci J'(f(x)—\/x2 +4
0
\/g X

b) Aratati cd j —————dx=1.
0 f(x)—x +2

dx=3.

X

i o w4 o s
¢) Demonstrati ca lim— | F (t)dtzO, unde F:R— R este primitiva functiei f pentru care
x—0 x
0

F(0)=0.



197. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2026 - Rezerva Vara lunie - V07
2026_Matematica_M1_Mate-Info_Rezerva_Vara_lunie-lulie_Subiect_VO07.pdf

Ministerul Educatiei gi Cercetarii
Centrul National pentru Curriculum si Evaluare

2. Se considerd functia f :(—2,40) >R, f(x) =4x° +L2'
X+

Sp | a) Aratati ca J(f(x)—%)dx=15.
X

Sp | ¢) Aratati ¢

[
41
Sp | b) Aratatica [—— " —dx=e?+9.
1
a4 aria suprafetei plane delimitate de graficul functiei g:(—2,+«)—>R,

g(x)=rf (ex —4¢3* , axa Ox si dreptele de ecuatii x=0 si x=1 este egald cu %ln ei—e2 :

Proba scrisad la matematica M_mate-info

Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica
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198. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2026 - Rezerva Vara lunie - V07

2026_Matematica_M1_Mate-Info_Rezerva_Vara_lunie-lulie_Subiect_VO07.pdf

Sp

Sp

Sp

2. Se considera functia f :(—2,+oo) - R, f(x) =4x +

x+2°
[ 1
a) Ardtati cd i'-(f(x)—x_i_zjdx:l&
b) Aratati ca J.LXdezez-l-Q
L f(x)—4x

c) Aratati cd aria suprafetei plane delimitate de graficul functiei

g(x)=f (ex ) —4¢>* | axa Ox si dreptele de ecuatii x=0 si x=1 este egald cu %ln

g:(-2,400) >R,
3e
e+2




199. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 1
Sursa: 2026 - Speciala Subiect V02 - V02
2026_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V02.pdf

Ministerul Educatiei gi Cercetarii
Centrul National pentru Curriculum si Evaluare

2
2. S considerd functia £:(0,4) SR, f(x)=6+—+T %
X X

Sp | a) Aratati ca

2
(f(x)—ln X ldx=12+1n3.

X

——

5p | b) Aratati ca j(f(x)—6—ljdx=l.
] x 3

Sp | ¢) Determinati numarul real m pentru care aria suprafetei plane delimitate de graficul functiei

f(x)-6

P

g:(0.42) >R, g(x)=

(-3)

, axa Ox si dreptele de ecuatii x=1 si x=e este egala cu

Proba scrisad la matematica M_mate-info

Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica

Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematica-informatica
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200. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2026 - Speciala Subiect V02 - V02
2026_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V02.pdf

1 In’
2. Se considerd functia f:(0,4) 5> R, f(x)=6+—+ T
® %

3

5p | a) Aratati ca J-(f(x)—

1

In% x

]dx=12+ln3.
X

e

5p | b) Arétati cd J.[f(x)—ﬁ—ljdle.
4 X 3
S5p | ¢) Determinati numarul real m pentru care aria suprafetei plane delimitate de graficul functiei

f(x)-6

g2:(0,40) >R, g(x)=——"—, axa Ox si dreptele de ecuatii x=1 si x=e este egald cu
X

)




201. Matematica — Subiectul I, exercitiul 1
Sursa: 2026 - Toamna August - V04
2026_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_V04.pdf

1. Se considerd functia f:R — R, f(x)=2x" —4x-3—(2x-3)e>".
Sp | a) Aratati ci f'(x)=4(x—1)(1-€>"), xeR.

Sl _,

Sp | b) Arétati ca lim —

x—0 x

5p | ¢) Demonstrati cd ecuatia f(x)+n=0 are solutie unic, pentru orice numir natural nenul 7.




202. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2026 - Toamna August - V04
2026_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_V04.pdf

Ministerul Educatiei gi Cercetarii
Centrul National pentru Curriculum si Evaluare

3
5p | b) Ardtati ca [ f(x)dx=0.
1

Sp | ¢) Determinati numarul real nenul m pentru care volumul corpului obtinut prin rotatia graficului

functiei g:[2,.3] >R, g(x)= f(x).In jurul axei Ox este egal cu E[l_zj'
m

Proba scrisad la matematica M_mate-info Varianta 4
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematica-informatica

Pagina 2 din 2






203. Matematica — Subiectul I, exercitiul 1
Sursa: 2026 - Vara lunie - V03
2026_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_V03.pdf

3 —_—
1. Se considera functia f:R - R, f(x) =x274x_
x°+5
(x2 —1)(x2 +20)
Sp | a)Arataticad f'(x)= , xe R.

2
(x2 +5 )
Sp | b) Aratati cd dreapta de ecuatie y =x este asimptota oblica spre +eo la graficul functiei f .

5p | ¢) Determinati multimea numerelor reale m pentru care ecuatia f (x)=m are exact trei solutii.




204. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2026 - Vara lunie - V03
2026_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_V03.pdf

Ministerul Educatiei gi Cercetarii
Centrul National pentru Curriculum si Evaluare

Sp

Sp

2
b) Aratati ca j&dxﬂnz.
L X —4
1 In2
¢) Aratati ca limzij.(t—2)F(t)dt=—, unde F :(l,+o0) — R este primitiva functiei f
x—=2 F~ (x) 5 4

pentru care F(2)=0.

Proba scrisad la matematica M_mate-info
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